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MATRICE

B =2A".

1 2

. Rijesite matri¢nu jednadzbu BX = A + BXA, ako je A = [ Ll }

i

Gaussovim algoritmom odredite sva rjeSenja sustava x; + z3 + x4 = 3,
Totax3+Ts =2, x1+20+74 = 2, x1+22+2x3 = 3. Odredite determinantu
matrice sustava. Ima li ta matrica inverznu matricu.

2 1

Rijesite matriénu jednadzbu BXA = B + XA, ako je A = [ -l }
B =2A*.

i

Gaussovim algoritmom odredite sva rjeSenja sustava x; + xo + 3 = 2,
Totax3+ws =3, x1+23+24 = 2, 1+ T2 +2x4 = 3. Odredite determinantu
matrice sustava. Ima li ta matrica inverznu matricu.

Rijesite matri¢nu jednadzbu (BX*IA)f1 =A"'X+Takoje A = [ 2

i B=AT.

-1
3 2

Odredite sva rjesenja sustava z14+xo+x3+x4 = 6, v1+T2 = 3, To+1x3 = 3,
x3 + x4 = 3. Je li taj sustav odreden, neodreden ili kontradiktoran?

Rijesite matriénu jednadzbu XB~! = (BX ' A) T ako je A = { 3

i B=AT.

1
21

|

Odredite sva rjesenja sustava x14+xo+x3+x4 = 8, r3+14 = 4, To+13 = 4,
1 + x2 = 4. Je li taj sustav odreden, neodreden ili kontradiktoran?

Rijesite matricnu jednadzbu B(X+A) = X+ AB ako je A = {

i B=AT.

3 =2
-1 1

|

Odredite a € R za koji je sustav x1 + x2 +x3 = 1, z9 + x3 + 4 = 2,
x1+x3+x4 = 3, x1+22+axy = —3 a) odreden b) neodreden ¢) nesuglasan.
U slucaju kada je neodreden rijesite ga.

Rijesite matri¢nu jednadzbu (X +B)A = X+ AB ako je A = {

iB=AT,

Odredite sve matrice X za koje je AX = Ab gdje je b = [ 0 1 1

1 =3
-1 2

|

1
2 |. a) Ima li matrica A inverznu matricu? b)
3

1"

Rijesite matriénu jednadzbu (XB~* +A)_1 = B7'X7! ako je B

|

2 1
3 2

[ia-s5"
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. a) Ima li matrica B inverznu matricu? b)

1
Neka je B = | 1
1

o= O
W N =

Odredite sve matrice X za koje je BX = Ba gdje je a = [ 1 0 1 ]T.

Rijesite matriénu jednadzbu (A~'X + B)f1 =X"'A"1lakoje A = {
1 B=A*

W N

3 2
4 3
Rijesite matricnu jednadzbu BX = CX + B ako je B = { (1) } i
-2 0
c=[ %5
Odredite k € R tako da je sustav AX = B neodreden, i u tom slucaju ga
L . 112 - 1
rijesite, ako je A = [ g 2 } iB= { ok }
Odredite m € R tako da je sustav BX = A neodreden, i u tom sluc¢aju ga

. |13 A !
rl.]eblte,ako.]eB—|:3 mQ]lA_[m}

Rijesite matricnu jednadzbu XA = XB + A ako je A = { (1) g } iB=

o)

Rijesite matriénu jednadzbu BX A = B2, akoje A = [ _? 1 ] iB=A*
. . .. . T 1 3 4.
Odredite sve matrice X za koje je AX = B, ako je A = 5 1 1|1

BT=[5 1 6].

Odredite sve matrice X za koje je BX = A, ako je BT = { !
iAT=[4 7 7]

—_
N O
— DN
[ I

1

Rijesite matri¢nu jednadzbu AX B = A?, ako je B = { 1

Rijesite matriénu jednadzbu AXB + AX = B ako je A = { (1) 2 } i
-2 0

B= { 20 }

Rijesite matri¢nu jednadzbu XA = B, ako je A = [

[1 2]

Rijesite matriénu jednadzbu BXA — XA = B ako je A = [

<[ 1)

1
2

— =
w O

| I
—
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Rijesite matricnu jednadzbu XB = A, ako je A = [ 2 4 ] iB =
1 2
3 6 |

Matrica A = [a,;] formata 2 x 2 zadana je s a;; = |i — 2j|, te neka je

B = A*. a) Izracunajte A% i B2. b) Rijesite matri¢nu jednadzbu A?X B =
B? +2XB.

Neka je A = [ _1 g ? . a) Izratunajte det (ATA). b) Gaussovim
algoritmom rijesite ATAX = BT ako je B = [ 1 1 3 ]
1 -1
Neka je A= | 2 1 |. a) Izracunajte det (AA”). b) Gaussovim algo-
3 0

ritmom rijesite AATX = BT ako je B = [ 1 3 4 ]
Matrica A = [a;;] formata 2 x 2 zadana je s a;; = [2¢ — j|, te neka je

B = A*. a) Izracunajte A% i B2. b) Rijesite matri¢nu jednadzbu AX B? =
24X + A%

Neodredeni integral

2
. Izrac¢unajte sljedeée odredene integrale a) 3 zds b) fog( 2 ) dz c)

0 2x+1 2z+1

f?’ z dx
0 2z+1"

. Odredite [ —-2Zt3

V3—2x—a2 dz.
Odredite [ sin® x dz.

: 3z+2
Odredite o dx.

Odredite [z cos®z dx.

Odredite sve funkcije f za koje je f”(z) = xe~3*. Od tih funkcija odredite
onu za koju je f(0) =01 f'(0) = 0.

Izracunajte [ %dm

Odredeni integral

Pokazite da je F(x) = % In 2;_:23 + In 7 primitivna funkcija funkcije f(z) =

1 . .
576 lzracunajte

a) [, et b) [y f'(z)dx.

Neka je f(z) = { @;
F(z) = [ f(t)dt.

3} . Izratunajte F(—1) i F(7) ako je
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. r—2 ;x€|0,4 . . .
Neka je f(z) = { 0 zé {074} . Izratunajte f_57 f(x)dz. Ako je

= [, f(t)dt izracunajte a) F(—7), F(0), F(3), F(5) b) ff7 F(x)dz

1 . 4
{1 2

f f(z)dz b) F(-3), F(0), F(2), F(6) c) fo F(z)dx

inekaje F(z) = [/ f(t)dt. Izracunajte

Pokazite da je funkcija F(z) = 2arctgyv/e3* — 1+ arctg2 primitivna funk-

cija funkcije f \/63117 Izracunajte a f1/3 \/efffi_ f1/3 d’;(;)dx c)

L (s Fe )

Neka je f(x { 4= [[11’713] Ako je F(x f2 t)dt a) Izracunajte
F(2), FO), F3), F10) ) fi F(w)dz.

Pokazite da je funkcija F(z) =z — $In(1+€*) +In7 prlmltlvna funk—

cija funkcije f(z) = ﬁ IzracunaJte a) 02 Tz - fo df (z
2 x
4 (fo F(a:)d:r) d) L ([T F(t)dt) za z = 2.
. 8—2z ;x €24
Nekaje f(z) = { 0 xd[2.4] Akoje F(x fl t)dt, izracunajte
F(3), F(10), F'(3), F'(10).
. 10 -2z ;x € [3,5]
Neka je f(z) = 0 ¢ [3.5] Ako je F(x f2 t)dt, izracunajte
F(4), F(12), F'(4), F'(12).
Izracunajte [ (z* + 32) sin (2z) da.
Izracunajte f L(2z + ") sin (3z) d.
Izracunajte sljedece integrale a) f__31 =4 b) _31 Ldr ¢ f_; 511“;‘f7 d)
-1 3axda
-3 z2—5z+6"

Pokazite da funkcija F(t) = %ln (t2 +V14 t4) + arctg3 zadovoljava jed-
nakost F'(t) = f(t), pri ¢emu je f(t) = \/1174 Izracunajte a) f2 f()dt
b) 2, fydt ¢) [2, T ar d) & 1 F(a)de zat=3¢e) & [° F(t)dt.

1

— 0
Zadana je funkcija f(sc) = { V38+1 ’ ; {0’ 3] . Izracunajte f_52 f(x)dz
Ako je F(z) = [] f(t)dt 1zracunajte a) F(=2), F(2), F(5) b) max F,

min F ¢) F’( 2), F’() F'(5).

Izracunajte a) [; cos® xsinzdx b) [ cos* zdx.

Pokazite da je funkcija F(z) = x + 2\[ ln( ;?) + In7 primitivna

funkcija funkcije f(z ) . Izraéunajte a) fo dF(x fo x)dx c)
fo x)dz d) dxfO x)dx e) 4L [V F(t)dt za x = 1.

2
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1
=z ,T€|0,3 B . .. _.
Neka je f(z) = { @et1)? 7 0, 3] . a) Izracunajte povrsinu podrucja

0 L,z¢[0,3]
izmedu krivulje y = f(z) i z—osi. b) Izracunajte fil f(z)dz. Ako je
F(z) = [ f(t)dt izratunajte c) F(—4) d) F(0) e) F(2) f) F(4).

Provjerite da je F(z) = % In (1;2 — 2 + 2) +arctg(x — 1) 4+ In 7 primitivna
75275 lzracunajte a) f02 f(x)dz b) f02 f/(x)dx

funkcija funkcije f(x) =
c) % (Jo F(t)dt) zaz=24d) [y deI;(t) dt za x = 2.

Primjena odredenog integrala

. Izra¢unajte povrsinu lika odredenog krivuljama y? = 6x, y? = 2(x + 4).

Podru¢je u ravnini zadano je s 1/4 < et < y < 4. Izracunajte volumen
tijela nastalog rotacijom tog podrué¢ja oko pravca a) x = —1 b) = 0.

Izracunajte povrsinu lika u ravnini odredenog krivuljama y = 22, y =
x//3, y = x koristeé¢i Kartezijeve koordinate.

Lik u ravnini odreden je krivuljama y = e 3%, y = €%, y = 5. Izracunajte
volumen tijela nastalog rotacijom tog lika oko pravca a) x =0b) y = —1.

Izracunajte povrsinu lika u ravnini odredenog krivuljama y = e™*

2z 4+1,y=3.

Y =

Izra¢unajte volumen tijela nastalog rotacijom podruéja zadanog s x% —

2r<y<3okoa)z=0b)y=0c)y=—1.

Izracunajte povrsinu lika odredenog krivuljama y? = z, y? = 4z, y =
x/+/3 koristeé¢i Kartezijeve koordinate.

Izracunajte volumen tijela nastalog rotacijom podrucéja omedenog krivu-
ljama xy = 1, 22 + y = 3 oko pravca a) x =0 b) y = —2.

Lik u ravnini odreden je nejednadzbama z2 + 32 < 4z, z < y < ?w a)
Koristec¢i Kartezijeve koordinate odredite integralni izraz kojim izra¢unavamo
povrsinu tog lika (ne trebate izraGunavati integrale). b) Izracunajte povrsinu
tog lika (ne nuzno koristedi izraz pod a)).

Lik u ravnini zadan je krivuljama y? = 2z, y = 22, y = 822. Izracunajte
volumen tijela nastalog rotacijom tog lika oko pravea z = —1 (y = 5).

Lik u ravnini zadan je krivuljama y = e™*, y = 1—e™%, x = 0. Izracunajte
volumen tijela nastalog rotacijom tog lika oko a)  =0b) y = —1.

Izracunajte povrsinu lika odredenog nejednadzbama z < y < zv/3, zy < 2,
koriste¢i Kartezijeve koordinate.

Izracunajte f02 V1 + x2dz. Tim integralom izra¢unavamo a) Povrsinu ko-
jeg lika? b) Volumen kojeg rotacijskog tijela?

Izracunajte volumen tijela nastalog rotacijom lika odredeno krivuljama
y=2e"% y=2e2" y=10kopravcaa) y =1b) z =0.
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Lik u ravnini odreden je krivuljama x? + y2 = 6y, y = x\/g, y = —x.
Koristedi integralni racun izracunajte mu povrsinu.

Lik u ravnini zadan je nejednadzbama —3 < y < 2z — 22. Izracunajte

volumen tijela nastalog rotacijom tog lika oko pravca a) x = =5 b) y = —4.

Izraéunajte volumen tijela nastalog rotacijom podruégja z? + y? < 6x oko
pravca a) t =0 b) y = 0.

Lik u ravnini odreden je krivuljamay = e ¥ -1,y =2(e™* — 1), 2y = —1.
Izrac¢unajte mu povrsinu.

Lik u ravnini odreden je krivuljama y = x,

y = 23, 22+y? = 8y. Izracunajte povrsinu toga lika koristeéi Kartezijeve
koordinate.

Obic¢ne diferencijalne jednadzbe

Gomperzov model rasta neke populacije vinskih musica dan je diferencijal-
nom jednadzbom 4 = 10-2P (10 - f/ﬁ) (P = P(t) broj vinskih musica
te populacije u trenutku ¢; ¢ u danima). a) Odredite broj vinskih musica

nakon 4 dana ako su na pocetku promatranja bile 32 vinske musice. b)
Koji broj ta populacija vinskih musSica ne moze premasiti?

Odredite integralne krivulje diferencijalnih jednadzbi a) y' = 2% b) ¢/ = 5
¢) 1y’ = y* koje prolaze tockom A(1,2).

Brzina v = v(t) tijela u nekom mediju odredena je diferencijalnom jed-
nadzbom % = 3v — 3vt. Ako je brzina tog tijela na pocetku promatranja

bila 20m/s, odredite koja ¢e mu brzina biti nakon 3 sekunde.

Odredite integralne krivulje diferencijalne jednadzbe zy’ + 3y = 3y? koje
prolaze tockom a) A(1,1) b) A(1,0) ¢) A(1,2). Za svaku od tih integralnih

krivulja izracunajte limg oo y(2).

Odredite integralne krivulje diferencijalnih jednadzbi a) (22 — 4z)y’ =
3

12y+5y’ b) (22 —4x)y’ = 12y+5y' + (ﬁ) koje prolaze tockom Ty(0, 25).

Za svaku od tih krivulja izracunajte y(4) i lim,_, o y(z).

Brzina tijela v = v(¢) (¢ u sekundama) u nekom mediju odredena je dife-
rencijalnom jednadzbom v’ = —kv® (k realni parametar koji karakterizira
otpor medija). a) Odredite opée rjesenje te diferencijalne jednadzbe. b)
Ako brzina tog tijela sa 20m/s padne na 10m/s za 2 sekunde, koju ée
brzinu to tijelo imati nakon 5 sekundi kretanja?

Prema jednom zakonu hladenja temperatura tekuéine T' = T'(t) u prosto-
riji u kojoj je 18°C opisana je diferencijalnom jednadzbom 7" = —10=3(T—
18)3 (vrijeme ¢t u minutama, temperatura 7 u °C). Odredite za kolko ¢e
se minuta kava sa 100°C ohladiti na 40°C.



